Mal Ch8 : Fin de chapitre

Théoreme d’Euclide

(a)Théoréme: Si A ABC est un triangle rectangle en A, h la hauteur issue de Cet H=[AB|Nh ,
alorsona: AC’=AH-ABet BC'=BH-AB
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(b) Démonstration pour AC°=AH-AB (identique pour BC'=BH-AB):
idée : nommer ylzﬁC\A puis comparer A AHC et A ABC
o AHC =90 , car [déf de la hauteur] et y=90 °, car [hypothése]
o estcommuna A AHC eta A ABC
o par ailleurs,ona: a+y,+90=180, car [ Thmz aA=180 ]
©y,=90—oa,car[-90et —vy, ]
etaussi a+p+y=180, car [ Thmz aA=180 ]
<y=90—a,car[-90et —Yy ]
donc y,=Y, car [comparaison]
o ainsi AAHC~AABC , car[déf A~ ]
o AH correspond a AC , car [opposés au méme angle y,=Yy dans les deux triangles]
CH correspond & BC , car [opposés au méme angle o dans les deux triangles]

AC correspond & AB , car [opposés au méme angle AHC =BCA dans les deux triangles]

AH _CH _ AC .
o donc - BC_ 45’ car [thm Thales]
d’ou on retient A—_H=£
AC AB

et donc AH-AB=AC?,car[ -AC et -AB ]
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