Mathématiques 1™ Chapitre 9

Théoréme « Angles au centre et inscrit »

Si c est un cercle de centre C, o un angle au centre et f§ un angle inscrit qui interceptent le
méme arc, alors a=2f

Démonstration (en trois étapes) :

Posons 4, B et D trois points du cercle, C son centre, o =ACD l'angle au centre et = ABD
l'angle inscrit qui intercepte le méme arc

Cas 1 : une des demi-droites qui définissent oo et 3 est un diametre du cercle

o [BD]estun diametre, Car [.......ooiuuiiiit ittt ]
0 BO T CA  CAT et e ]
donc ACAB est.......cvvvvven.... e | o U ]
donc CAB = .ooooeiiiieeee, e | o ]
o BCA + CAB + ........... T e S CAT [aeiiiiii ]
donc BCA = .oovveeeeee S CAT [eeiiiiiii s ]
o par ailleurs, BCA +........= RSO o= ol ]
donc BCA = ..ooovvveeieeeeeei, S CAT [eeittiitit e ]
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On trace la droite dgc et on note [ l'intersection de dyc avec 'arc AD.

Cas 2 : [ appartient au secteur ACD

o etonnote OLIZR-I\, 0,=ICD , B, =...cccenenn et By, = oiiini
o ona: Oo;=2....... et 0,=2- .. 3 CAT [etene et ]
dou: o, +0,= e ) PO ]
0 +0L,=2" e, 5 CAT [ttt ]
c'est-a-dire a=2-........... s AT [t e ]

Cas 3 : I n'appartient pas au secteur ACD

o onnote a1:@ , [312175’1\4 s Oy = i et B, = .o
o ona: o;=2-........ o7 o [P ]
etaussi:, 0,=2-........... o7 O P ]
o donc O, =0 Teriiieieeeee 5 CAT [ttt e ]
=2(eerernn, ) CAT [t ]



