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Corrigés des exercices du chapitre 7

Exercice 5
a) On doit avoir x>0 et 8— x>0+ x<8 donc D=R.N]—:8[=]0;8[

log,(x)=log,(8—x)=x=8—x<=2x=8ex=4<S=|4}
b) On doit avoir x*>0 et —3 x—2>0®x<—% donc D=R"'N]—o0;—2/3[=]—o0;—2/3[\{0].

log (x*)=log(—3x—2)ex’=—3x—2ex’+3x+2=0(x+1)(x+2)=0S=(-2;-1|
¢) On doit avoir x—4>0< x>4 donc D=]4; o[

log,(x—4)=2=log,(x—4)=log,(3*) & x—4=3’=x=13=S5=(13}

=2
d) On doit avoir x>0 donc D=IR.

3/2

ox={9Pox={3ox=3

3/2)(:”(:9

3
logg(x)ziﬁlogg(x):bgg@

Exercice 6
a) On doit avoir — x>0 x<0 et 83— x>0+ x<8 donc D=R N]—w;8[=R’

log,(—x)=log,(8—x)=—x=8-x=0=8=5=40
b) On doit avoir x’~2 x>0 x(x—2)>0 et —2x+1>0©x<% donc

D=R\[0;2]N]-;1/2[=R".
log,(x*—2x)=log,(—2x+1)ex’—2x=—2x+lex'=leox,=1, x,=-1 < s=[-1]

¢) On doit avoir x>0 et x+2>0< x>—2 donc D=R.

log,(x)+log,(x+2)=3=1log,(x)+log,(x+2)=log,(2’)=log,( x-(x+2))=log,(2°)
ex(x+2)=2’ex*+2x-8=0o(x+4)(x—2)=0ox,=—4, X,=2 < §=(2]

d) D=R

2":3©x:10g2(3)<:>x:1

e) D=R
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5°1=6""*=log (5" )=log(6" )= (2 x+1)log(5)=(x—2)log(6) =
2xlog(5)+log(5)=xlog(6)—2log(6)<=2xlog(5)—xlog(6)=—log(5)—2log(6)«=

1 2 501 1 _ —log(180)
x(2log(5)—log(6))=1log = log (6°) = x| log & ||=1log 180)®X_ (25)
log| —
6
o —10g(180)_{_3-6}
log 25
6
Exercice 7
. \nt
a) Selon le théoréme intérét composé, on a C(t)=C, 1+% oll
C,=6000, C(t)=25000, n=1, i=0.1. Ainsi, on résout :
_ i\" _ (25 (. oy
C(t)=C,| 1+—| <25000=6000-(1.1) @E_(l.l) o
n
25
log| — =1 1.1))elog| =|=tlog(1.1)et=—"—-~14.97
og| & |=log((1.1)) = log og(l)et=120T)
Il faudra 15 ans pour que le dépot atteigne 25’000 fr.
b) De la méme maniére, on résout :
. \nt 12t 12t
Clt)=C,|1+L] =25000=60001+21| 2212117
n 12 6 120
{5
25 121 )™ 25 121 6
log| — | =1 — log| —|=12tlog| — =———=14.
o 2o 2] 2]l e
12log| —
120

Il faudra 14 ans et 4 mois pour que le dépot atteigne 25’000 fr.

¢) Selon le théoréme intérét composé continu, on a C(t)=C,e". On résout donc :
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Cl(t)
In C
C(t)zcoe“@mzeitﬁln Clt) =1n(eit)@1ﬂ cle) =itet= - SRA
C, C, C, i
In 25000
6000
t=——=>~1427
0.1

Il faudra 14 ans, 3 mois et une semaine pour que le dépét atteigne 25’000 fr.

Exercice 8
3/
Xy

2
¥/

log,

:10ga( x3‘)+loga( yl —loga(22)2310ga(x)+%loga(y)—2 zlog(z)

Donc a=3, bZ%, c=—2.

Exercice 9
log,(q) log,(s)
s ae ot - a®'".q '
On considére 1’égalité suivante : s dos(s)los (0 T WS as
prop. puiss a 8a thm3.log ¢
y - 'S
On prend le log des 2 ctés : log, | g"*®/* &7 0] = 10 qT)
R
= log,(q)+log,(s)-log,(t)
thm2 log
. . . 7 . ’ _— . . . — y_ y —
On peut justifier I'égalité == ainsi: loga(x)—ydgf:ﬁ)ga —xxtzyloga(a )=y.
. . e g ez _ N _ y_ log,(x) __
On peut justifier 1’égalité 10 UDST: loga(x)—ydﬁ)ga =X, _& =X.

Exercice 10
a) On doit avoir 2x+3>0®x>—% donc D=]-3/2;+x][.
log.(2 x+3)=log.(11)+log.(3)=1log. (2 x+3)=log.(3-11)=2x+3=33< x=15<=S5=(15}

b) On doit avoir —x>0=x<0et x—7>0= x>7 donc D= =>S=4.

¢) On doit avoir x+6>0<= x>—6 et x—1>0< x>1donc D=]1;+w|[
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X+6
10

11
4

x—1

x+6 x—1
(—t = (—t
2

In(x+6)—In(10)=In(x—1)~In(2)e1n 0 2

=In

2x+12=10x—10@8x=22©x=17f1@5:

d) OnaD=R..

, 3log(5) e
Ou avec la déf du log : 2log,(x)=3log,(5)<=log,(x)= o x=3 3

) déf log

e¢) On doit avoir x+3>0< x>—-3 et x+5>0< x>—5donc D=]-3;+x][.

log,(x+3)+log,(x+5)=1=1log,((x+3)(x+5))=log,(3)=(x+3)(x+5)=3
X*+8x+12=0(x+6)(x+2)=0=x,=—6, x,=—2 o $=(-2]

Exercice 11

2 6X=7©10g(6x)=10g(7)=>xlog(6):10g(7)@x=i§§gg§©5= igig;;]z{lm}

B) 5o pl0g (5 *)=log (2) & (x—4)log(5) =log (2) = x— zlog(z)@x: +log(2)
5'*=2elog (5" *)=log(2) = (x—4)log(5)=log(2) = x—4 log(5) "X~ ** og(5)
©S= 1228}:{4.43}

? (%)X=100@10g %) =log(100)« xlog 5 =1og(102)<:>x=logl(olg)(_ll?)g(z)@
__ 2 2 |2 |_.q_
=0 10g(2) log(2) " ° log(2)I s=l664]

Exercice 12
2 1Og6(5)_1og(5) by o go_s(o.z)zlog(o.z):log(1>—log(5)zlog(5)

~log(6) log(0.5) log(1)—log(2) log(2)
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Exercice 13

a) 3"=2"""=log(3"")=log(2'**)e=(x+4)log(3)=(1-3x)log(2)=
xlog(3)+41log(3)=log(2)—3xlog(2)<= xlog(3)+3 xlog(2)=log(2)—4log(3)<=

2 2 log 82_1)
log(3)+3log(2))=log| = log(3-2%)| =log| = | = x=
x(1og(3)+310g(2))=log| | <= x{log|3-2' | =log| == x=1
2
s—log 81)~{—1 16)
“log(24) "

b) 2*7°=5"%=log(2**’)=log (5" *)=(2x—3)log(2)=(x—2)log(5)=
2xlog(2)—3log(2)=x1log(5)—2log(5)=2xlog(2)—xlog(5)=3log(2)—2log(5)=

8
23 2 3 log 2_5)
x(2log(2)—log(5))=1log = |=x|log| —||=log| | =x= p
5 5 log _)
5
8
log —)
oS= 25 ~(5.11]}
log 4
5

¢) On doit avoir xX’+4>0e x*>—4, x+2>0e x>—2 et x—2>0 x>2 donc
D=RN]-2;+o0[N]2;+0[=]2;+o].

x'+4

x+2

log (x*+4)—1log(x+2)=2+log(x—2)=log

=log(10°)+log(x—2) =

2 2

X +4 _ 2, X +4_ . 2 _ .
log X+2)—log(10 (x—2))= ) =100(x—2)= x°+4=100(x—2)(x+2)=
x2+4:100(x2—4)@99x2:404<:>x12:ie“ﬂ o §={, 204 ~{2.02}
277 99 xep” || 99
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